Poéty prvku — rovnice

Piiklady
(1) Uréete polet prvkil n, z nichZ lze utvofit [podminky V(k,n) n=>k, n€ N,k € N]
a) 240 dvojélennych variaci

V(2,n) = 240 [ >2 an e N
n(n —1) = 240 = N-{1}
1;|;J1¢E'2T 14v961  1+31
= 2 z 2
ny =16¢p Ny = —15¢p
b) dvakrat vice étyfélennych variaci neZ tfitlennych
V(4,n) = 2V(3,n) [n=4An=3An € N
nin —-1)(n-2)(n-3)=2n(n —1)(n —2) D =N-{1,273}
n—-3 =2
n = Sgp

() Urcete plivodni potet prvki, jestlize vite, Ze zvétsi-li se potet prvkil o 2, zvétsi se polet
tfi¢lennych variaci
a) desetkrat

-
V@.n +2) = 10V(3.n) [n":i—fmzmne:v]

(n+2)(n+1)n=10n(n—-1)(n—2) D=N-{12}
% +3n+2)n=10nn?-3n+2)
n? 4+ 3n? + 2n = 10n3 — 30n% + 20n
0=9n%-33n% + 18n

3n-(B3n*—1ln+6) = [Ize i délitn, je rGzné od 0]
11+\3121—1 3 E 114v49 _ 1147
ny = Ogp ng3 = 3 g =y
ny = 3ep n3 = Z=
6  3¢pnevyh
b) 0 150
= n+2z3

V3. +2) = V(3,n)+ 150 [ ook an=3an e N|
m+2)n+Dn=nn-1(n-2)+ 150 D=N-{12}

M? +3n+2)n=nn?-3n+2)+150
P +3n?+2n=n-3n*>+2n+ 150

6n* = 150
0" =25
In| =
ny =5¢p Ny =—5¢p nevyh.
(® Uréete pocet prvki tak, aby [podminky P(n) n e N]
a) z nich bylo moZno utvofit 40 320 permutaci
P(n) = 40320 40320=1-2-20160=1-2-3-6770 =
n! = 40 320 =1-2-3-4-1680=1-2-3-4-5-336=

n=38 =1:2:34-5:6-56=1:2-3-4:5-6-7:-8= 8!



b) pti zvétdeni jejich poltu o 2 se pofet permutacf zvétdil 56krat
P(n+2)=56-P(n) [0 an+2>0anel]
(n+2)=56'n! D=N

n+2)-(n+1) nl=56-n!
n‘+3n+2=56
n?+3n—54=0
n+9Mn-6)=0

Ny = =Y%pnevyh. M2 = bep

¢) pii zmenéfeni jejich poctu o 2 se potet permutaci zmensil 20krat

20-P(n—2)=P(n) [n-;2>>20 An>0 AnEN]
20- (n—2)!=n! D =N-(1,23)
200(n=-2)!=n-(n—-1)-(n-2)!
20=n%—-n lze i 20=n-(n—-1)
nf-n-20=0 zkusmo: 20 = 5:(5-1)
n=5)n+4)=0 n=13§

Ny =5¢p Mz = —4gpnevyn

(3 Urcete potet prvki tak, aby [ podminky K(k,n) n=>k n,k € Ny
a) pii zvétdeni poétu prvki o jeden se pocet tficlennych kombinaci zvétsil o 21

K(33,n)=K(3,n+1)-21

. |
(3)=(n;1)‘21
n(n-1)(n-2 n+1n(n—-1
T
nn?=3n+2)=m2-1)n-126
n*—-3n*+2n=n>-n-126
0=3n*-3n-126
0=n%t-n-—42
O0=(n-7)(n+6)

ny =7¢p Ny = —bgp nevyh.

[n+123 n_>_3AneNg]
nz2

D=N-{1,2}

b) pocet &tyi¢lennych kombinaci z nich vytvoienych byl dvacetkrat vétsi neZ pocet
dvouclennych kombinaci

K(4,m) =20 -K(2,n)

o n m=z4 n=2 n e N
(4)=20(2) D=N-{1,2,3}
nn—1)n-2)(n—-3) n(n—1)

4-3-2-1 =53 2
n? —5n+ 6 = 240
n?—5n-234=0
5+v25+4-234 5+v961 5+31
2 T T 2

Nyz =

n, =18¢p n; = ~13¢p nevyh.



